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Continuitate şi derivabilitate

1. Fie a ∈ R şi fie f : (−1, 1) ∪ {a} → R funcţia definită prin

f(x) =

{
x dacă x ∈ (−1, 1) \ {a}
−x dacă x = a.

Să se determine mulţimea punctelor de continuitate ale funcţiei f .

2. Fie f : R→ R o funcţie continuă, al cărei grafic admite asimptote orizontale spre −∞ şi
spre +∞. Să se demonstreze că există c ∈ R astfel ı̂ncât f(c) = c.

3. Să se calculeze derivatele de ordin superior (f (n), n ∈ N, n ≥ 2) pentru funcţiile:

a) f : (0,+∞)→ R, f(x) = ln(1 + x)x.

b) f : R→ R, f(x) = sin2(αx+ β), unde α, β ∈ R.

4. Să se demonstreze că
1
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x
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x

pentru orice număr real x > 0.

5. Fie a ∈ (0,+∞) şi fie f : R→ R funcţia definită prin

f(x) =

{
a1/x dacă x < 0

xa dacă x ≥ 0.

a) Studiaţi continuitatea funcţiei f .
b) Studiaţi derivabilitatea funcţiei f .
c) Determinaţi toate punctele de extrem local ale funcţiei f .
d) Determinaţi toate punctele de extrem global ale funcţiei f .


