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Ecuatii si inecuatii

1. Sa se rezolve in R ecuatia
logy [z| 4+ logjy 4 =3. ©

2. (Model propus la UBB, 2019) Numarul solutiilor reale ale ecuatiei
logy [z +log, 4 =3 este: A.2;B.4;C.0;D. 1. o

3. (Concurs UBB, 2019) Fie a € R un parametru. Ecuatia 2 4+ 2(a — 1)z +a — 1 = 0 nu
are nicio solutie reala daca:
Aae(1,3);B.a€(—00,1];C.a€(0,1);D.a€ (3,2); EX. a€(0,3). ¢

4. (Model propus la UBB, 2019) O solutie a inecuatjiei
Al +C2 5 >5(x+2), este
Axz=3B.x=2,C.z=1;D.2=0. ¢

Rezultate utile

Fie I, J C R intervale nevide si f : I — J o functie. Fie o, € J cu a < 3.
Daca f e injectiva atunci ecuatia f(z) = « are cel mult o solutie.

Daci f e bijectiva atunci ecuatia f(z) = a are solutie unica, z = f~!(a).
Daca f e strict monotona atunci f e injectiva.

Daca f e bijectiva si strict crescitoare, atunci f~! e strict crescitoare.
Daca f e strict crescatoare si z* € I, atunci

{zel : fla)<flx")}={zxel : z<a™}.
Daca f e strict descrescatoare si * € I, atunci
{rel: fle)y <f(a")}={zel : z>a"}

Un exemplu. Fiea >0, a# 1si f: R — (0,00), f(z) = a".

Stim c& f este bijectivi, iar inversa ei este f!: (0,00) = R, f~1(y) = log, v.
Stim c& f si f~! sunt strict cresciitoare daca si numai daca a > 1.

De asemenea, f si f~! sunt strict descrescitoare daca si numai dacd a < 1. O

5. (a) Sa se justifice ca suma a doua functii strict descrescatoare este strict descrescitoare.
(b) Sa se justifice ca functia f: R — (0,00), f(x) = (%)w + (%)I este strict descrescatoare.
(c) Rezolvati in R ecuatia 3% + 4% = 5% gi inecuatia 3% +4* > 57 .
(

d) Sa se justifice ca f este bijectiva. ¢

6. (a) Fie f(z) = v2 —x — z. Sa se determine domeniul maxim de definitie D si imaginea
J ale functiei f de expresie f(x). Sa se justifice ca f : D — J este bijectiva. S& se calculeze
£(0), £71(0) i s& se arate c& 0 < f71(1) < 1.

(b) Sa se afle solutiile reale ale ecuatiilor 2 —xz —2 =0, 2—2 — 2 = 1, respectiv,
V2—x—x = -3, ¢ ale inecuatiilor vV2—z -2 <0, V2—-z—-2< =3, V2—z—x > -3,
respectiv In(v/2—xz —x) <0 .

(c) Este § solutie a inecuatiei In(v2 -2 —2)<07 ¢



Probleme propuse

7. Numarul de solutii reale ale ecuatiei v/3 —x — x = 0 este
A.0;B.1;C.2;D. 3. ¢

8. Numarul de solutii reale ale ecuatiei /3 —x —x = —10 este
A.0;B.1;C. 2;D. 3. ¢

9. Ecuatia /3 — z — x = a are cel putin o solutie reald daca
A.a € (—00,—-10); B. a € {—10,-9,-8}; C. a € {—3,-2,—1,0}; D. a € {8,9,10}. ©

10. O solutie a inecuatiei In(—v/3 — x 4+ z) < 0 este
Alz=3;B.2=2,C.e=¢;D. 2=3/2. ¢



